Bekmopu
TPEBA 3HATH:

Ypehena Tpojka Mehyco6HO OpTOTOHAJHUX (HOPMa/IHUX) jeJUHUYHUX BEKTOpa T3B. OpPTOBa
i, 1], K je 6a3a mpaBoyr/Ior KOOPAMHATHOT CHCTEMa y IpocTopy. basa y paBHH cy BekTopH: i, j . CBaKH
BEKTOP y IPOCTOPY UMa KOOP/IUHATE: X,y,Z U MOKE Ce MPUKA3aTH y 00JIUKY:

d=xi +yj+2zk =(x,y,z) (ypaBuuje a=xi +yj =(x,y))

Ako cy M(x1,y1,21) ¥ N(x2,y2,Z2) mo4eTHa U Kpajiha TauKa BEKTOpPA Ta/ia Cy lberoOBe KOOPAUHATE: X=
X2-X1,Y=YV2-yV1 U Z=17Z2- 7.

WHTesuTeT BekTOpa: |8 =/X° +y* +2° .

MHoOXeme BEKTopa CKajlapoM: Ad = (/1X, ﬂy,ﬂz)
36up (pa3/sivka) ABa BekTopa: a+hb = (xl £X,,Y,£Y,, 2, 22)

AKo je TMHeapHa KOMOUWHAalMja HEKUX He-HyJla BEKTOpa jeJIHaKa HyJIu: o@a + ,6‘5 +& +...=0 Taga
Cy TU BEKTOPU: IMHEAPHO 3aBUCHU aKO je HEKU CKaJslap Pas/IMuUT O/ HyJie; JMHeapHO HE3aBUCHU aKO CY
CBY CKaJIapH jeHAKU HYJIH.

AKo cy y paBHHM /1Ba He-HyJla BEKTOpa JIMHEAPHO 3aBHCHA OH/Ia Cy OHU KOJIMHEAPHH (Tj. BbUXOBE
npaBe-HOCAa4yu Cy napaJiesiHe).

Ako cy y nmpocTopy TpH He-HyJia BEKTOpA JIMHEAPHO 3aBHCHA OH/la Cy OHU KOMIJIAaHAPHU (Tj.
Npunazjajy jeiHOj paBHU UJIM Cy NapaJiesiHe 0j).

CKaJlapHM IPOM3BOJ, /1B BeKTopa je 6poj: dob =|d] ‘5‘ -Cos

Bascu:dob = XX, +Y,y, +2,2,; dLb=a0b=0; a*=la|°

BeKTOPCKH IPOM3BOJ ABa BEKTPOPA je BeKTop: € = axb Takas za je:
" MHTe3WTeT: |C] = |§|‘6‘ -sine ; BaXku: é”B —dxB=0

» BekTop C =dxb je HopmasaH Ha paBaH Koju YuHe BeKTOopu d U b
" Ta TPHU BEKTOpA Cy MO3UTUBHO OPUjEeHTHCAHA

R T
KopauHaTe HOBOT BeKTOpa ce A06ujajy: C = a x b= XX Y, Z
X2 y2 ZZ
Xl yl Zl
Me1oBUTH NPOU3BOJ TPU BEKTOPA je 6poj: a o (6 X C): X, Y, Z,
X3 y3 Z3

IloBpmivHa nmapaJjiejiorpamMa KOHCTPYHCAHOT HaJl BekTopuma P = ‘é X b‘

3anpeMuHa napaJjiejonuinesa Haj TpuMa BeKkTopuMma je: V = ‘é o (b X EJ



3adayu:

1. Heka cy gate Tauke A(2,1,-3) u B(4,-1,-2). Onpenutu BekTope AB, BA.

-

2. U3pauyHaTu uHTe3UTEeT BeKTopa AB ako cy My KoopJuHaTe Kpajwbux Tayaka A(2,1,-3) u B(4,0,-1).

3. OgpenvTu UHTE3UTETE (AY>KUHE BEKTOpa: a) g: (— 3,4) 0) B: (2,—6,9)
4. laTy Cy BEKTOpH: g = (2,—1), B: (— 3,2) v Z = (—1,2). M3pa3uTtu BeKTOp g Kao JINHeapHy KOMOUHALUjy

—

aub.lc=4a+3b

5. 0ApeAuTH CKaJlapHU MPOU3BO/] BEKTOpaA g: (3,—2,1) U B: (4,—7,—3).

5
6. 0ipe/iUTH CKalApPHH IPOU3BO/, BEKTOPA aKo je [a| =5,

E| = 2 1 yrao usMehy mux %
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- o

axb

7. AKo cy |g| =2,

b| = 3u yrao usamehy mux % M3padyHaTu

8. [lokazaTu Aa cy ciejiehy BEKTOpH KOMIIJIaHAPHU: g = (— 1,3,2),6: (— 3,12,6) u Z = (2,—3,—4).
9. Jlate cy Tauke: A(2,3,1) u B(3,-1,0), C(-1,-2,1) 1 D(-3,3,-2). Hahu AB+ CD.

10. Hahu Heno3sHaTH BEKTOp aKo je: a+2b+3c+4x= 6, rje cy: a= (5-8,-1), b= (2-14) u c= (-3,2,-5).

0,1,2)
11. /[lokasatu jga cy ciaejgehu BekTOopu JiMHeapHO 3aBUCHU (KoMIUIaHapHHM): a=-1i1+3]+2Kk,
b=2i-3j—4k u c=—3i+12 j+6k.[Det=0)

12. U3padyHaTH CKaJlapHU U BEKTOPCKHU IIPOU3BOJ, BEKTOPA :

b| =31 yrao usmehy wbux 2?7[

13. llokasaTu Aa cy ciaefiehe Tayke KoMIlJIaHapHe (MpUNAJajy UCTOj PaBHU): A(3,-2,3), B(0,4,9),
C(2,0,5) uD(2,-8,-1).

a) a=2i+3j—kub=4i+j+5Kk 6)Axocy |a=2,

14. U3pauyHaTy NOBpLIMHY NapaJiejiorpaMa KOHCTPYMCAHOT HaJi BEKTOpUMaA: a = (1,1,—1) ub :(2,—1,2).

15. U3pauyHaTu 3anpeMUHy napaJjesonune/ia Kora oipehyjy BeKTopu: a = (1,0,3), b= (0,1,2) U C= (3,4,0)
:

16. latu cy BekTopu: a=1+3 j—k, b =—2T—4T+3E u c_)=4_i)—2_j)—3z. Oppenutu (;ngxg.

- - 4
17. Oppenutu yrao usmehy BekTopa: a = (— 2,2,—1) ub= (— 6,3,6). Q= arccos[g)

18. M3padyHaTH cKaJapHy npojeknujy Bektopa a =(5,2,5) na sexktop b =(2,-1,2).|as =




-> >

a—Dbl.

19. Jlatu cy Bektopu a=41i+2j-4k u b:(0,6,—8). OnpenuTH HUXOBE UTE3UTETE, Kao U

6,10, 44/3

20. [laTtu cy BeKTOpH a :(—1,—3,4), b :(3,2,—3) uC :(5,—6,7). BekTop C mnpeacTaBUTH Kao JIMHEApPHY

- o

KOMGHHaIHjy BekTopa au b.|c=4a+3b

21. Temena TpoyrJa cy Tauke A(2,-3,1), B(6,-4,2) u C(-4,3,4). Hahu yrao ko TemeHa A TpoyrJa.

-

- o
22. Ako ¢y i, ] U K jeqIMHUYHU BEKTOPU KOOPAMHATHUX oca (OPTOBH), AOKA3aTH JAa Baxe cienehe
tabsule (KejnujeBe) 3a ckajlapHU ¥ BEKTOPCKU IPOU3BO/:

o | 7] 0|k < 0T K
Tl1lolo Pl K| -]
jlofl1]o0 il-k|l o] 7
K 10|01 k| jl-ilo

23. Jlatu Ccy BEKTOpHU: g:(l,—l,Z) v B:(O,Z,l). OapeauTtu yrao usmehy BeKTopa (g-f-gj 5 (E—Bj

1
= arccos| —
v (11}

24. Bextopu au b obpasyjy yrao (p=%. Ako je |a| =3u |b| =1, uspadyHartu yrao usmebhy BekTopa

(g+ B) 7 (5— B) Q= arccos(%j

25. BekTopu a,b u ¢ o6pa3yjy jemnan c apyrum yrJioe oz 600. Ako je |a| =4,

E| =2u |Z| =6, U3pauyHaTH

e
MHTE3UTEeT BeKTOpa: a+b+cC.

26. OmpeauTu cBe peanHe OpojeBe X Tako ga BekTopd a=(X+3)i+x(x+3)j+(x+3)k w
b= (X - 2) I+ (X +3) J+ (X + 2)k OyAy y3ajaMHO HOPMaJIHH, a 3aTHUM OJ[peJIUTH BEKTOope a u b .
27.V3payyHaTH NOBPILIUHY TPOyTJja 4uja cy TeMeHa Tauke: A(-1,0,-1), B(0,2,-3) u C(4,4,1). EI

28. OxapeauTu pealHHM OpOj X TaKo Jla BEKTOPU g=(1,x—1,1),t_)):(3,1,2) Uu Z=(4,4,X—1) oyay

KOMILJIaHapHHU. |1 uau 4

29. OgpenuTy 3alpeMUHy IapaJjiesIoNuIle/la KOHCTPYUCAHOTr HaJl, BEKTOpUMa a = (4,5,—3), b= (1,—2,1) u

- - -
C= (1,1,1), Kao0 ¥ BUCHUHY NapaJiesIONUIle/|a HAa paBaH Kojy rpasie BeKTopu a u b.



30. UcniutaTu fa Jiv cy IMHEapHO He3aBUCHU BEKTOPHU a = (3,—2,1), b= (—l,l,—2) U C :(2,1,—3), a 3aTUM

-> - -

M3pa3uTHu BeKTop d = (11,—6,5) Kao JIMHeapHy KOoMOUHauujy BekTopa a,bu c.|Jecy, Det#0. d =2a-3b +
31. BekTopu au b cy y3ajaMHO OpTOTOHAJIHH, a BEKTOP C TpajJik ca kbuMa yrao oj 60°. Ako je |a| =3,

|E|:5 u |Z|:8, Hahwu (35—26)(B+33j-

32. Hahu noBpuuHy napasesorpamMa KOHCTPYWCAHOT HaJ, BEKTOpUMa (Zb—aj 1%} (3a+2b), ako je

8l =[b| =5, 1 yrao 4(5,5’}%. 10012

33. V3pauyHaTu 3anpeMUHy TeTpaezapa uuja cy temeHa A(2,3,1) u B(4,1,-2), C(6,3,7) u D(-5,-4,8), kao u
154
3

BUCHUHY U3 TeMeHa D.

34. Hahu koopuHaTe BeKTopa X 3Hajyhu Jia je OH opTOroHaJ/laH Ha BEKTOpe a = (2,—3,1) ub= (1,—2,3),

ako je X (T+ 2}—72) =10. X = (751)

—

=(0,2m,m), b= (2,22), gz(—l,—Z,—l) u d=(m01). OxpeauTu HemosHaTH
= c-3+7.

35. Jlatu cy BeKTOpH:

N
napaMeTap Tako Ja je: a-



